
1. Preservación de diferencias

Dado (N; v), sea G = f(S; v) j S � Ng. Por x(S) 2 RS , denotamos la solución
de (S; v):

Definition 1. Diremos que x(�), es e�ciente si y sólo si
P

i2S xi(S) = v(S)
para toda S � N:

Definition 2. Diremos que x(�) satisface contribuciones balanceadas si y sólo
si

xi(S)� xi(Snfjg) = xj(S)� xj(Snfig)
para todo S � N y i; j 2 S:

Definition 3. Se dice que fdijgij2N son compatibles si y sólo si

dii = 0; dij = �dji; dik = dij + djk:

Definition 4. Dadas fdijgij2N compatibles en (S; v), se dice que x preserva
dif si y sólo si dij = xi � xj para todo i; j 2 N:

Lemma 1. Dadas fdijgij2N compatibles en (S; v), existe un único x e�ciente
que preserva dif.:
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; xj = xi � dij

Theorem 1. Si x(T ) = Sh(T; v) para coaliciones de cardinalidad s � 1, en-
tonces las constantes dij = xi(Snfjg) � xj(Snfig), son compatibles en (S; v). Es
decir

dij = xi(S)� xj(S) = xi(Snfjg)� xj(Snfig):
Además,

xi(S) = Shi(S; v):

Demostración

dij = xi(Snfjg)�xj(Snfig) = P (Snfjg; v)�P (Snfi; jg; v)�P (Snfig; v)+P (Snfi; jg; v)
= P (Snfjg; v)� P (Snfig; v) = P (Snfjg; v)� P (S; v)� P (Snfig; v) + P (S; v)

= xi(S)� xj(S):
Ahora, como

xi(S)� xj(S) = P (Snfjg; v)� P (Snfig; v)
dejando �jo i y promediando sobre j :
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P (Snfjg; v)� P (Snfig; v)

xi(S) + P (Snfig; v) =
1

s

24v(S) +X
j2S

P (Snfjg; v)

35 = P (S)
Así,

xi(S) = P (S)� P (Snfig; v) = Shi(S; v):

Corollary 1. x(�) es e�ciente y satisface contribuciones balanceadas si y sólo
si x(S) = Shi(S; v) para toda S � N:
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